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Antecedentes

o Observar que los estudiantes asocian la
busqueda del limite con la manipulacion de
registros numerico (Tablas de valores) y
grafico.

o Asociar el valor del limite con la imagen de
la funcion en el punto de estudio.

o Trasladar a la obtencion de un limite el
mecanismo que usan para graficar
funciones.

o En la definicion formal hay términos y
simbolos que no logran entender, en
consecuencia no la usan.







Caracterizacion de dificultades
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Actividades que fomentan la idea
propia de la nocion

o Resolver limites indeterminados

o Hallar el limite de funciones
ampliamente trabajadas por el
alumno teniendo como dato la
expresion de la funcidn

o Hallar el limite de funciones
expresadas mediante su grafica



Actividades tendientes a desestabilizar
la idea propia de la nocion: Actividad 1

1
100000 x

a) Determinar el limite de f cuando x tiende a 0.

Dadaf : R — {0} > R/ f(X) = x+1+

b) Completar la siguiente tabla.
X f(x)
0.1
0,01
0.001
-0.1
-0.01
-0.001




Posible resolucion

Punto a) por analisis estatico el limite es

(00

Punto b) por analisis
dinamico surge de
lo que muestra la
tabla que el limite
podria ser 1.

X f(x)
0.1 1.1001
0,01 1.011
0.001 1.011
-0.1 0.899
-0.01 0.989
-0.001 0.989




Discusion

No resulta sencillo anticipar el grafico de
la funcion

El analisis estatico resulta mas eficaz al
momento de dar una respuesta a la
actividad

La tabla de valores no otorga garantia
con pocos valores de x cercanos al punto
de estudio




Actividad 2

—333/x +33

Dado el siguiente limite  |im se pide
x>1  10x-10
a) Proponer un valor para el limite
b) Indicar qué procedimiento realizo para responder al
item a)
Caracteristicas de la actividad

Presenta un caso de indeterminacion
ampliamente conocido. No sirve el analisis
estatico

No resulta sencillo anticipar el tipo de
grafico que corresponde a la funcion

El recurso mas viable puede ser la tabla de
valores




Posible resolucion

o Tabla de valores

X F(X)
0.9 -1.138850
0.99 -1.103687
0.999 -1.100366
1.01 -1.096353
1.001 -1.099633
1.0001 -1.099963




Discusion

O

O

Puede arriesgarse que el limite sea
-1 cuando en realidad es -1.1

Nuevamente la tabla con una
cantidad finita de valores no es
garantia aun cuando el estudiante
tiene la posibilidad de proponer la
cantidad de valores de X que quiera
y tan cerca del nimero 1 como
desee



Actividad 3: no se presenta la expresion
de la funcion

A Pedro se le presentd una funcion f : SR — SR y se le
pidid calcular el limite de f cuando x tiende a cero. El
propuso nUmeros cercanos a Cero por izquierda y por

derecha y construyo la siguiente tabla.éQué podrias afirmar sobre el

limite de la funcion f cuando x tiende a cero, si se sigue la

misma tendencia y forma de completar la tabla?

X f(x) X f(x)
-0.1 0.9 0.1 1.1
-0.01 0.99 0.01 1.01
-0.001 0.999 0.001 1.001
-0.0001 0.9999 0.0001 1.0001
-0.00001 0.99999 0.00001 1.00001
-0.000001 |[0.999999 0.000001 1.000001




Discusion

O

O

¢Cuantos valores se pueden agregar
a la tabla dada?

¢Que garantiza que la imagen de
funcion se acerca a 1?

¢EXiste |la posibilidad de que
tomando valores de x cada vez mas
cercanos a cero la funcidon cambie la
tendencia que muestra la tabla?



Posible ejemplo

X f(x) X f(x)
-0.1 0.9 0.1 1.1
-0.01 0.99 0.01 1.01
-0.001 0.999 0.001 1.001
-0.0001 0.9999 0.0001 1.0001
-0.00001 0.99999 0.00001 1.00001
-0.000001 |0.999999 0.000001 1.000001
-0.11 3 0.11 3
-0.011 3 0.011 3
-0.0011 3 0.0011 3
-0.00011 3 0.00011 3




Analisis final

Reconocer que

o El analisis estatico resulta insuficiente
ademas de no ser correcto

o La tabla de valores finita es totalmente
insuficiente para asegurar el valor del

imite

o La tabla de valores infinita tampoco basta

para asegurar el valor del limite




Conclusion

o Tener en cuenta que un resultado L sera el valor
de un limite si y sdlo si todas las sucesiones que
tienden a la abscisa, satisfacen que sus imagenes
tienden al valor L

o La tabla podria estar mostrando alguna sucesion
y Sus imagenes pero no todas ellas

o Otras sucesiones convergentes a la abscisa ( no
incluidas en la tabla) podrian no cumplir con la
tendencia que la tabla sugiere

o La idea propia de limite no siempre funciona para
resolver actividades




Aporte

¢:Como podemos con la definicion formal
advertir que si la tabla se construyera
evidenciando una tendencia, ese hecho no
garantiza un resultado para el limite?

Lim  f(x) = L

X—> a



Deberia pensarse que los todos los x
que cumplen 0 < |x —a| < & conforman el
intervalo real (a—¢;a+90)—{a}y una
Unica sucesion {x,} que este incluida
en el y tienda al punto “a” no podra
representar a todos los numeros reales
de él.
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